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1. จงหาจํานวนวิธีวางหมาก 8 ตัวที่แตกตางกันลงบนตารางหมากรุกขนาด 8 × 8 
โดยไมมีหมากสองตัวใดๆ อยูในแถวเดียวกันหรือหลักเดียวกัน 

 1) 204 ⋅ 8! 2) (8!)2 3) 204 4) 64 

2. ให L เปนเสนตรงในระบบพิกัดฉากสามมิติ ซึ่งขนานกับเวกเตอร 
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ถาเสนตรงนี้ผานจุด (-2, 3, 5) แลวจุดบน L สอดคลองกับสมการใดตอไปนี้ 
 1) 2x + 4 = y - 3 = 3z - 15 2) x + 2 = y - 3 = z - 5 
 3) -6x - 12 = 3y - 9 = 10 - 2z 4) 6x + 12 = 9 - 3y = 2z - 10  
3. กําหนดให a ∈ R และ x, y, z สอดคลองกับระบบสมการ  
 x + y - z  =  1 
 2x + 3y + az  =  3  
 x + ay + 3z  =  2 
 ถา A = {a ∈ R | มี x, y, z เพียงชุดเดียวที่สอดคลองระบบสมการขางตน} 

แลวขอใดตอไปนี้ถูกตอง 
 1) R - A เปนเซตจํากัด 
 2) ถา a, b ∈ A และ a ≠ b แลว a + b ≥ 0 
 3) ∀x ∈ A [x2 - 4x + 3 ≤ 0] 
 4) ∀x ∈ A ∃y ∈ A [x + y] = 0  
4. คาเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน ฐานนิยม (มีคาเดียว) และพิสัยของจํานวนเต็ม 8 

จํานวนตางมีคาเทากับ 8 จงหาจํานวนเต็มทีม่ากที่สุดในจํานวนทั้งแปดนี้ 
 1) 11 2) 12  3) 13 4) 14  
5. ให S = {x | 2|x| ≤ |x + 1| ≤ 1} = [c, d] แลว |3c| +   2

d  เทากับขอใด
ตอไปนี้ 

 1) 6 2) 1 3) 3
2  4) 3

1  
 
6. กําหนดให A = 









≥+∈ 2    1  x 3  x  |I    x -  และ n แทนจํานวนสับเซตแทของ A 
ที่มีสมาชิกอยางนอย 1 ตัว  แลวขอใดตอไปนี้ถูกตอง 

 1) n ≤ 14 2) 14 < n ≤ 16 3) 16 < n ≤ 30 4) n > 30  
7. กําหนด f(x) = 3x - 2 และ h(x) = x4 - 2x2 + x ถา g เปนฟงกชัน         

ซึ่ง goh = f แลว g-1(10) มีคาเทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) 44 2) 78 3) 132 4) 228 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 2) (8!)2 
   หมากตัวที่ 1 เลือกวางได 8 × 8 = 64 วิธี 
   หมากตัวที่ 2 ตองไมวางตรงแถวหรือหลักเดียวกันกับตัวแรกจึง

เลือกวางได 7 × 7 วิธี 
   หมากตัวที่ 3 ตองไมวางตรงแถวหรือหลักเดียวกันกับตัวแรกหรือ

ตัวที่สองจึงเลือกวางได 6 × 6 วิธี 

 
 
 
 
 
 
  
   ในทํานองเดียวกันหมากตัวที่ 4-8 เลือกวางได 5 × 5, 4 × 4, 3 × 3, 

2 × 2 และ 1 × 1 วิธี ตามลําดับ 
   ดังนั้น จํานวนวิธีในการเลือกวางหมาก คือ (8 × 8) × (7 × 7) × (6 × 6) 

× ... × (1 × 1)  =  (8!)2 วิธี  
2. เฉลย 4) 6x + 12 = 9 - 3y = 2z - 10 
 ให  P(x, y, z)  เปนจุดใดๆ บนเสนตรง L และ (-2, 3, 5) เปนจุดบนเสนตรง L  

 Q  L // 
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 ∴  มี t ∈ R ซึ่ง 
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    ∴  x + 2 = 2

3  y
-
-   =  3

5  z -  
 ใช 6 คูณตลอด จะได 6x + 12 = 9 - 3y  =  2z - 10  
3. เฉลย 1) R - A เปนเซตจํากัด 
 จากโจทย  A = {a ∈ R | มี x, y, z เพียงชุดเดียวทีส่อดคลองระบบสมการที่กําหนด} 

   = 






















































≠∈ 0  
3a    1
a  3  2
1  1  1

det |R  a 
  

 

 
-

 

   = {a ∈ R | (9 + a - 2a) - (-3 + a2 + 6) ≠ 0} 
   = {a ∈ R | -a2 - a + 6 ≠ 0} 
   = {a ∈ R | a2 + a - 6 ≠ 0} 
   = {a ∈ R | (a + 3)(a - 2) ≠ 0} 
  ∴  A = R - {2, -3} 
  1) ถูก เพราะ R - A = {2, -3} เปนเซตจํากัด 
  2) ผิด เพราะ ถา a, b ∈ A, a ≠ b แลว a + b อาจนอยกวา 0 ได 

เชน a = 0, b = -1 
  3) ผิด เพราะ 0 ∈ A และ 02 - 4(0) + 3 ≥ 0 
  4) ผิด เพราะ 3 ∈ A แตไมมี y ∈ A ซึ่ง 3 + y = 0  
4. เฉลย 4) 14 
    เซตของจํานวน 6, 6, 6, 8, 8, 8, 8, 14 สอดคลองกับเงื่อนไขที่

กําหนดให ดังนั้นคําตอบ คือ จํานวนเต็มทีม่ากที่สุดมีคาอยางนอย 14      
ถาจํานวนที่มากที่สุด คือ 15 เซตของจํานวนที่ตองการจะตองเรียงกันใน
รูปแบบ 7, _, _, 8, 8, _, _, 15 แต 7 + 8 + 8 + 15 = 38 และ
เนื่องจากคาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 8 ทําใหผลบวกของ 8 จํานวนตองเทากับ 
64 และอีก 4 จํานวนที่เวนไวตองมีผลบวกเทากับ 64 - 38 = 26 ซึ่งมี
คาเฉลี่ยเลขคณิตเทากับ 6.5 แสดงวามีอยางนอยหนึ่งจํานวนที่มีคานอยกวา 7 
ขัดแยงกับสมมุติฐานที่กําหนดไววาจํานวนที่นอยที่สุด คือ 7 ดังนั้น จํานวนที่
มากที่สุดที่เปนไปไดในเซตนี้ คือ 14 

5. เฉลย 2) 1 
 พิจารณา  2|x| ≤ |x + 1| ≤ 1  จะได  2|x| ≤ |x + 1|  และ  |x + 1| ≤ 1 
 กรณีที่ 1 2|x| ≤ |x + 1| 
  ∴  4x2 ≤ x2 + 2x + 1 
  3x2 - 2x - 1 ≤ 0 
  (3x + 1)(x - 1) ≤ 0 
  ∴  x ∈ 











 1 ,3
1 -  ...(1) 

 กรณีที่ 2 |x + 1| ≤ 1 
  -1 ≤ x + 1 ≤ 1 
  -2 ≤ x ≤ 0 
  ∴  x ∈ [-2, 0] ...(2) 
 ∴  จากทั้งสองกรณี x ∈ 











 1  ,3
1 - I [-2, 0] 

  x ∈ 










 0  ,3
1 -  

  ∴  c = - 3
1 , d  =  0 

 ดังนั้น |3c| +   2
d  =    3

13   





⋅ -  +   2

0  
   = 1 + 0  =  1  
6. เฉลย 1) n ≤ 14 
   พิจารณาอสมการ  1  x

3  x
-
+  ≥ 2  ∴  x ≠ 1  

   นํา (x - 1)2 คูณตลอด ; (x - 1)(x + 3) ≥ 2(x - 1)2 
    (x - 1)(x + 3) - 2(x - 1)2 ≥ 0  
    (x - 1)[(x + 3) - 2(x - 1)] ≥ 0 
    (x - 1)(-x + 5) ≥ 0 
    (x - 1)(x - 5) ≤ 0  

1 5
-+ +

 
   ดังนั้น เซตคําตอบของอสมการ คือ (1, 5] ทําใหไดวา A = {2, 3, 4, 5} 

เพราะ A เปนเซตของจํานวนเต็ม 
   ดังนั้น จํานวนสับเซตทั้งหมดของ A คือ 24 = 16 สับเซต 
   เนื่องจาก φ เปนสับเซตของ A ที่มีจํานวนสมาชิกเทากับ 0 และ A 

ไมเปนสับเซตแทของ A 
   ดังนั้น จํานวนสับเซตแทของ A ที่มีสมาชิกอยางนอย 1 ตัว คือ       

16 - 2 = 14 สับเซต นั่นคือ n = 14  
7. เฉลย 4) 228 
   จาก goh = f 
    g-1o(goh) = g-1of 
    (g-1og)oh = g-1of 
    h = g-1of 
    ∴  x4 - 2x2 + x = g-1(3x - 2) 
   ตองการ  g-1(10)  ∴  3x - 2  =  10  ดังนั้น  x  =  4 
    (4)4 - 2(4)2 + 4 = g-1(3 ⋅ 4 - 2) 
   จะได g-1(10) = 256 - 32 + 4 
     = 228 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
www.bunditnaenaew.com 

∴ x + 2 = t 
 y - 3 = -2t 
 z - 5 = 3t 
 


